Les Droites - STMG

Correction 1

a. De la premiére équation, on déduit la valeur de
I'inconnue = en fonction de 'inconnue ¥ :
r—3y =238
r=3y+38
En substituant dans la seconde équation, 'inconnue x
par son expression en fonction de y, on obtient:
4o +y=-7 13y = -39
43y +8)+y= -7 y:_39
12y +32+y=—7 13
13y = —7 — 32 y=-3
En utilisant la valeur de y dans ’expression de 'inconnue
Z,on a:
xr=3y+8=3x(-3)+8=-94+8=-1
On en déduit que le couple (—1;—3) est solution du
systéme (S).
s . 2¢ + 3y =10
b. Le systéme (S5): { b + 10y = 20
L . ) 10z + 15y = 50
est équivalent au systéme: (5): { 10z + 20y = 40
Par soustraction de la premiére équation par la seconde
équation, on obtient ’équation:
10
15y — 20y = 50 — 40 y:—5
— 5y =10 y=—2
En utilisant la valeur de y dans la premiére équation, on
obtient :
2z 4+ 3y =10 2¢ =16
22 + 3x(—2) = 10 = 1
22— 6 =10 2
2 =10+6 | =8
Ainsi, le systéme (S) admet le couple (8;—2) pour so-
lution.
Correction 2
—
1. (a.) Le vecteur AC' a pour coordonnées:

A—é(ﬂﬁc—xmyc—yA)2(3—(—2);—4—1)

=(3+2;-5) =(5;-5)

Le vecteur AC' étant un vecteur directeur de la droite
(AC), on obtient I'expression de I'équation cartési-
enne de la droite (AC):

-5z —-5x+c=0 ouceR.
Le point A étant un point de la droite (AC), on
en déduit que les coordonnées du point A vérifient
I’équation cartésienne de cette droite:

— 524 —5ya+c=0 5+c=0
—5x(=2) =5x1l4+c=0 c=-=5
10-5+4+¢c=0

La droite (AC) admet pour équation cartésienne:

—5r—5y—5=0

H

Le vecteur BD a pour coordonnées:

DB — xpiys —yp) = (4— (=2):3 — (~2))

—(4+2;3+2) = (65)

—
Le vecteur BD étant un vecteur directeur de la droite
(BD), 'équation cartésienne de la droite (BD) a pour

expression :

5x—6y+c=0 ouceR.
Le point D étant un point de la droite (BD), on
en déduit que les coordonnées du point D vérifient
I’équation cartésienne de cette droite:

5xp —6yp +c=0 —104+12+¢=0
5x(—2) —6x(=2)4+¢=0 2+c=0
c= -2

La droite (BD) admet pour équation cartésienne:
5r—6y—2=0

2. Le point d’intersection des diagonales du quadrilatére
ABCD est lintersection des droites (AC) et (BD).
Les coordonnées de ce point doit vérifier les équations
cartésiennes des deux droites. Ainsi, les coordonnées de
ce point doivent vérifier le systéme d’équations suivant :

{—5~x—5-y—5:()
5x — 6y —2=0

En additionnant les deux équations membres & membre,
on obtient I’équation:

7
p— 5. _— . _— —_— frm— = —
y—6y—5—-—2=0 Y 11
—11y—-7=0 7
ly=7 | ¥=—13
De la valeur de y dans la premiére équation, on en dé-
duit: . 20
—5x—5ijj)—5:o ~Sa=
35 55 20
B T TR T
20 -5
Sk
Tn Lo A
11
On en déduit que le point d’intersection des diagonales
. 7)
a pour coordonnées <_ﬁ T
N B
0 P
. — ]
\\ Z = /// /
N | /// /

Correction 3

—
1. La droite (AB) admet le vecteur AB comme vecteur di-
recteur dont les coordonnées ont pour valeurs:

—
AB(xp —za;ys —ya) = (2—(-3);0—(-1)) = (5;1)
Ainsi, on en déduit que l'équation cartésienne de la
Feuille 129 - http://m.boquet.chingatome.fr ()BEE


https://creativecommons.org/licenses/by-nc/4.0/deed.fr

2.

droite (AB) admet pour expression :
z—5y+c=0 ouceR

Le point B appartenant a la droite (AB), ses coordon-
nées doivent vérifier I’équation cartésienne de la droite

(AB):
rp—5yp+c=0
2—-5x04+¢c=0
24c=0
c=-2

Ainsi, la droite (AB) admet pour équation cartésienne :
r—5y—2=0

a.) Le point C de coordonnées (1;1) appartient & la
droite (A) car ses coordonnées vérifient 1’équation
cartésienne de la droite (A):

To+2yc—3=14+2%x1-3=14+2-3=0
L’équation cartésienne de la droite (A) permet di-
rectement d’obtenir les coordonnées d’un vecteur «

dirﬁ():teur:
u(—2;1)
b.) Voici la représentation de la droite (A):
A
YN a
\ Iy
I
da
[~
gt r
] L D —
i B -2 -t _—
T
T
LT B
p

3. Notons M (z;y) le point d’intersection des droites (d) et

(A). Ainsi, ses coordonnées doivent vérifiées le systéme
d’équations suivantes:

r—5y —2=0

x4+ 2y —3=0
Par soustraction, membre & membre, de ces deux équa-
tions, on obtient ’équation:

(x—5y—2)— (z+2y—3)=0-0 —Ty=-1
r—5y—2—x—2y+3=0 -1
y=—

—Ty+1=0 =7

_ 1

V=7

Utilisons la valeur de y dans la premiére équation:

r—5y—2=0 x—7:0
1
T—0x-—-2=0 19
7 T ==
5 7
—==2=0
T

Ainsi, le point d’intersection M a pour coordonnées:

19 1
ie
7T

Correction 4

1.

Cette équation cartésienne ne correspond pas a la droite
(d) car les coordonnées du point B ne vérifient pas cette
équation :

3
2up +2yp — 1= 2x5 +2x1-1

=34+2-1="#0
Meéme si les coordonnées du point A vérifient cette équa-
tion:
204 +2ya — 1 =2x(-2,5) +2x3 -1
=-54+6-1=0
Cette équation ne représente pas non plus la droite (d)
car les coordonnées du point A ne vérifient pas cette
équation :
—4xy —3ysa +9=—-4%x(-2,5) —3x3+9
=10-94+9=10
Remarque: cette équation cartésienne représente une
droite qui passe par le point B (vérifiez-vous méme)
La droite (d) a pour équation cartésienne celle-ci, car les
coordonnées des deux points vérifient cette équation :
® 214 —|—4yA — 7= 2)((—2,5) +4%x3 -7
=-5+12-7=0

3
® 2xB+4yB—7:2><§+4><1—7
=34+4-7=0
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