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Ex 1 : Suite en mode explicite — 2 pts u, 7 4.5 3,66 | 3,25 3 2,83 | 2,71 | 2,62 | 2,55
Soit la suite (u,) définie par wu,=(n—4)+3 ou n€eN Conjectures :
o ] N ; . (u,) est décroissante pour n=3
n 4 S 6 7 8 . (u,) est minorée par 2 et majorée par 7
u, 19 12 7 4 3 4 7 12 19 . (u,) est convergente vers 2
Conjectures : Sens de variation :
«  (u,) estcroissante pour n=>4 “ . —u :(2(n+1)+1)_(2n+1>
. (u,) est minorée par 3 et non majorée T (n1) =2 n—2
. (u,) est divergente vers +oo _2n+3_ 2n+l
Sens de variation : n—1  n=2
o =14, =((n+1=4)+3)=((n—4)'+3) _(2n+3)(n=2)—(n—1)(2n+1)
=(n—-3)7+3—(n—4)-3 (n—1)(n—2)
_ .2 2
b oo sn o 27 43n—4n—6-2n+2n—n+1
— (n—1)(n—2)
on pose la fonction f(x)=2x—7 et on étudie son signe : _5
tableau de signes de :m
> —® 3,5 T or —5<0 et (n—1)(n—=2)>0 car n>3 donc u,, —u,<0
flx) — 0 +

) Ainsi la suite (un) est décroissante pour n=3
doncsi n=>4 alors u,.,,—u,>0

donc la suite (un) est croissante pour n=>4 Convergence et Limite :
1 1
Convergence et Limite : _2n+1_”(2+;)_2+_ i 1, ; 2.
u=(n—4)2+3:n2—8n+16+3:n2—8n+19:n2(1—§+1_9) " =2 2 Bl 2 of nm(%ﬁ)_z t n—l)l}:o<1_g)_1
" n o n n(1 ;) 1 -
or ,ET}O(”2>:+°° et nl_i)r)fr:o(l—%+%)=1 par quotient on déduit que }iﬂ(”n)zz et donc (u,) estconvergente vers 2

par produit on déduit que 1M (Up)=+2 ot done (u,) est divergente ) .
n+o Ex 3 : Suite en mode récurrente — 3 pts

Ex 2 : Suite en mode explicite — 2 pts Soit la suite (u,) définie par ,,, :%”n"' 2, uy=1 ou neN
) . e 2n+1 .
Soit la suite (un) définie par u,= P ou n=3 n 0 1 2 3 4 5 6 7 8
u, 1 2,5 3,25 | 3,62 | 3,81 3,9 3,95 | 397 | 3,98




Conjectures :
. (u,) est croissante pour n=0
. (#,) est minorée par 1 et majorée par 4
* (un) est convergente vers 4

Sens de variation :
u,, —u,=(05u,+2)—u,=—05u+2

onpose g(x)=—0,5x+2 pour x€R
racinede g —0,5x+2=0 donne x=4
tableau de signes de g

g (x) + 0

Or MO,UI,Z/IZ,...E]—OO,'4:| donc un+1—un>0

donc (u,,) est croissante pour n=0

Convergence et Limite :

la suite (u,) est croissante et majorée donc elle est convergente vers L

lalimite L vérifie le théoréme du point fixe soit

—-0,5L=-2 donc L=4

2
donc

Ainsi la suite (un) est convergente vers 4

Ex 4 : Suite en mode récurrente — 3 pts

lL+2:L

—1

Soit la suite (u,,) définie par U, = ) ;us=1 ou nelN

n 0 1 2 3 4 5 6 7 8

u, 1 -0,33 | -0,5 | -0,71 | -0,77 | -0,81 | -0,84 | -0,86 | -0,88
Conjectures :

. (u,) est décroissante pour n=>0

. (u,) est minorée par —1 et majorée par |

. (u,) est convergente vers —1

n

Sens de variation :

-1 —1—u,(u,+2) —ui—2un—1
un+1_un:( )_un: =
u,+2 u,+2 u,+2
onpose g(x)=—x’-2x—1 avec x€R
racinede g xXo=—1 car A=0
tableau de signes de g
X —00 —1 +00
g (x) - 0 -

Or Mo,ul,uz,...e[—l;+oo[ donc un+1—un<0

donc (u,,) est décroissante pour n=0

Convergence et Limite :
la suite (u,) est décroissante et minorée donc elle est convergente vers L

-1_,
L+2
L’+2L+1=0

la limite L vérifie le théoréme du point fixe soit

donc —1=L(L+2) donc —1=L?+2L donc
donc (L+1)°=0 donc L+1=0 donc L=-1

Ainsi la suite (u,) est convergente vers —1

Compléments de correction

Ex4:
Variante pour le sens de variation de  (u,)

—u,—2u,~1 _—(u,+1)’

u,+2 u,+2

n

or u

n+l

—u, = (4=u,)=

deplus —(u,+1)°<0 et u,+2>0 donc u,,, —u,<0

donc (u,) est décroissante pour n=0



