1¢ére B Bilan — Suites AR & GE — Correction (prépa DS4) janv 2022

Préparation au DS n° 4 :

Ex1:(%)-

a) u,=2+3n ; u, —u,=(2+3(n+1))—(2+3n)=2+3n+3-2-3n=3
donc (u,) estarithmétique avec r=3 et u,=2

b) un+1
donc (u,) estarithmétique avec r=2 et u,=1

:2+un’.uO:1 ; un+1_un:2+un_un:2

c) un=3n2+1 =0,5+1,5n ;
u,.,—u,=(0,5+1,5(n+1))—(0,5+1,57)=0,5+1,5n+1,5-0,5—1,52=1,5

donc (u,) estarithmétique avec r=1,5 et u,=0,5
U, 0,5%(0,75)*" _(0,75)""

d) u —lX 3 "
"27\4) 7w, 05x%(0,75)"  (0,75)"
donc (u,) estgéométrique avec ¢=0,75 et u,=0,5

=(0,75)""""=0,75

Uy (5)n+2 n2—n—1

—= =(5 =5
un (5)n+1 ()
donc (u,) estgéométrique avec ¢=5 et u,=5

_on+l .
e) un_s 4

) u,=2"+2n ; wuy=1,u,=4,u,=8 donc wu,—u,#u,—u, et —#*—

donc (u,) n'estni arithmétique ni géométrique

g) Su,.,—2u,=1,u~=-1 ; u,,=04u,+0,2 donc u,=—0,2,u,=0,12

U, U
donc wu,—u,#u,—u, et —#F—
Uy Uy

donc (u,) n'estni arithmétique ni géométrique

h) unznz—n 5 ue=0 ;u,=0 ;u,=2 ;u,=6 ;u,=12
u, U,

donc u,—u,#u,—u, et —#F—

us u,
donc (u,) n'estni arithmétique ni géométrique

Ex 2 : (*) - Calculer les sommes :

S, =%+%+%+~--+ﬁ ; (u,) estune suite géométrique de ler terme
u,=0,5 etderaison ¢=0,5 donc u,=0,5%(0,5)" oncherche n tel
13
que un:ﬁ ontrouve n=12 donc S1=0,5X%20,999878
S,=4+7+10+-+172 ; (u,) estune suite arithmétique de ler terme
u,=4 etderaison r=3 donc u,=4+3n or 172=4+3X56
donc  8,=2*172 575016
s=2 1,1, 1 (u,) estune suite géométrique de ler terme
7379727 Teser 8 a
u,=— etde raison qz_Tl donc un=%><(_?) on cherche n tel que
—1.8
-1 AR
u,=——— ontrouve n=7 donc §,=—X—=0,249962
6561 3

17 19

S,= 5+? +?+7+- -++63 ; (u,) estune suite arithmétique de ler terme

u,=5 etderaison r=§ donc un:5+%n or 63:5+%><87
donc S4=¥X88=2992
S5=%+%+%+\/f4§+---+16¢5 ; (u,) estune suite géométrique de ler terme
”o:é et de raison ¢=+v2 donc un:%x(ﬁ)" on cherche n tel que
u,=16V2 ontrouve n=15 donc S5=1XL\/§>16:76,953057

8" 1-(v2)



Ex 4:(**)-Soit (u,) lasuite définie par un=2><(g)

1))

2)

3)

4)

S)

3
Dresser la table de valeurs et émettre des conjectures

n |01 2 3 4 |5 6
. 12]1,33]0,88/0,590,410,260,17

u

Conjectures :
- (u,)

,) est minorée par 0 et majorée par 2

- (u n) est géométrique
- (u n) est convergente vers 0

- ( u n) est décroissante

Démontrer que (un) est une suite geometrique

2n+l 2n+l
2X (= =
un+1: (3) :(3) _(%)nﬂ—n:%
u 2.\ 2.\ 3 3
! 2X(= =
3 3

g : 2
donc (u,) estgéométrique de lerterme u,=2 et de raison q:§

Etudier le sens de variation de la suite (u,)

n 1

2n+1 2n 2 2
—u=(2x(2) )—(2x(2))=2x((2) x(£) =(£) x1
==2x(2) " 1232 =22 x(2) (2 1)
20 2 27 1 2.2
=2X(=) X(=—1)=2X(=) X[—)=(—)X(=
(2)'x(2-1)=2x(2 (=2 )x(2)
or =2<0 et (%)>0 donc u,,,—u,<0 donc (u,) estdécroissante

3
Calculer la limite de la suite ()

0<%<1 donc lim(%) =0 dou lim(u,)=0

Onpose S, =uy,tu,+u,+-+u,

Ex 6 : (**) - Soit la suite (u,) définie par u

n+1

=0 d'ou lim(Sn):6x(1—0):6

+00

b) 0<%<1 donc lim(%)

a=05u,+25 et wu,=1

n

1) a) Dresser la table de valeurs et émettre des conjectures
n 0123 |4 5 6
u, |1/3144,5/4,75 4,88 4,94
Conjectures :
- (un) est minorée par 1 et majorée par 5
- (u n) est convergente vers 5
- (u ,1) est croissante
b) u,—u,#u,—u, donc (u,) n'estpas arithmétique
u, u, . s
—2#—L donc (u,) n'estpas géométrique
u, u,
2) Onpose lasuite (v,) définie par v,=u,—5

a) Montrons que la suite (v,) est géométrique
Vier Uy =5 05u,+2,5-5 0,5u,—2,5 0,5(u,—5)

u —5

n

=0,5

v u,—5

n u,—5 u,—5

donc (v,) est géométrique de ler terme v,=—4 etderaison ¢=0,5

b)  v,=v,Xq"=—4x(0,5)" donc u,—5=—4x(05)
donc u,=5-4x%(0,5)"

¢) Etudier le sens de variation de la suite (u,)
Uy —1,=(5—4x(0,5)"")—(5-4%(0,5)")=—4x%(0,5)""+4%(0,5)"

u, . —u,=4x(—(0,5)"%0,5+(0,5)")=4%(0,5)"x(—0,5+1)=2x(0,5)"
or 2>0 et (0)5)">0 donc u,, —u,>0 donc (u,) estcroissante

d) Déterminer la limite de la suite (u,)
0<0,5<1 donc 1im(0,5)'=0 dou lim (u,)=5—4X0=0



