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Correction du Devoir maison n2

Exercice 1 :

1°) Déterminons le module et un argument du nombreptexe Z = 8\/5(1+ i) :

Z| =\/(8\/§)2 +(8V2) = 1€

=182
* On noteB =arg(Z) ; on cherché@OR tel que
o(2) Lt _Im(z) _8J2 _+/2
sinf=——=—“~4=—""=
izl 16 2

On peut donc choisi® :g

Conclusion : ﬁz|:16 , arqz):g }

2°) On considére le nombre complexg tel quez, = 2\/2+\/_2+ 2\/ 2- 2.
Vérifions guezo2 =Z:

z02=(2J2+f2+2J2—f2)2= {2382V Y 2V p fp2V)

Donc :
70 =4(2+v2-2¢V)+ 8 2-V3= § 2 B/ 2 § i)

Conclusion : 202 =Z

3°)  a)Le module et un argument &g :

Comme202 =Z,ona:
2| =|2| donc|z|" =|Z| = 16 et commiz,|= , on en déduit quiz,| =16 = 4

- arg(z,’) = 2ardz,) = ar§z) =, donc afg,)=

_I
4

Tt

oo |

Conclusion : [ 2| =4 et ardzo)=g }




n .. 7
b) Les valeurs exactes dmsg etsmg :

D’apres 3°) a) :z, :4(0031—;+i singj et par identification avex; =2y2+J2+ 2y 2=/ 2,

on obtient :
4cosg: 2 2*-\/_2, donc ce%z “2+2\/§ et4sin§: 2/ 2—J_2, donc si%z “2_2\/5

(Deux nombres complexes sont égaux si et seulesiglst ont la méme partie réelle et la
méme partie imaginaire)

Conclusion : cosh = /242 et sipt= 2-y2
8 2 8 2
Exercice 2 :

NE

On considere les nombres complexe®t z, définis parz, = —%+7i etz,=1-i

1°) Calcul du module et d’un argument deetz, :

* Pourz :

Re 1
cosb, = |z(l|Zl) =3
« On note6, =arg(z,) ; on cherched, R tel que
o _Im(z)_3
sin@, = |Z.I.| =7
On peut donc choisi@, :2?11
* Pourz, :
+Jal =@ () ==V
cosf _M :i:@
Tl V22
- On noteB, =arg(z,) ; on cherched, DR tel que
. Im(z,) -1 2
S|n92 ZTZE_ 5

On peut donc choisi, :7711

Conclusion : )=, argizl):%n |zl=v 2, ar(:;zz):%T




2
2°) On pos& =4 Déterminons une forme trigopnométrique et la foatygbrique d& :
z,

* Forme trigonométrique dé:

= arg(Z) = arg(zlzzj: arjzf)— arfz,) = 2afg)- afg,)= xﬂ_ﬁ[:_@

Donc : :%(CO{_%]H si{—%}j

* Forme algébrigue dé:

(—1+\/§i]2 1 23 3 143 (—1—\/—3i](1+i)
222 L2 2) 4" a'"a "2 2 \ 22
z, 1-i 1-i 1-i (1-i)(2+i)
Donc : Z=_1+\/§—il+\/_3
4 4

3°) Valeurs exactes deaoss—ﬂ etsin@ :
12 12

En identifiantZ = _1;\/5 —i 1+\/_‘?'et Z :ﬂ(co{—s—njﬂ sir(—%jj, on obtient :

4 2 12
S( 5T[j_\/§—1 y{ 5‘[)_ J3+1
co§ —— |=—— et sin—— |=-
12) 242 12 2/2

Or, OxOR, cog-x)= cox et sifrx)=- sin;donc:

12

co{Snj = V6-V2 el sirE 511} = V6+y2

iz 4 4




