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Correction de l’interrogation écrite n°2  
 
 

Pour tout nombre complexez , on considère ( ) ( ) ( ) 1 21 21 23 −+++−= zzzzP  
 
1°) a) Vérifions que ( ) 01 =P  : 
 

( ) ( ) ( )3 21 1 1 2 1 1 2 1 1 1 1 2 1 2 1 0P = − + × + + × − = − − + + − =  

 
D’où :  ( ) 01 =P  
 

b) Déterminons trois nombres réels a, b et c tels que : ( ) ( ) ( )cbzazzzP ++−= 2 1 : 
 
Pour tout nombre complexe z : ( )( ) 31 ² ² ²z az bz c az bz cz az bz c− + + = + + − − −  

Donc :  ( )( ) 31 ² ( ) ² ( )z az bz c az b a z c b z c− + + = + − + − −  

 
Ainsi 

( ) ( ) ( )cbzazzzP ++−= 2 1 ⇔ ( ) ( )3 2 31 2  1 2  1 ( ) ² ( )z z z az b a z c b z c− + + + − = + − + − −  

Par identification, on obtient : 
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    d’où : ( ) ( )( )1 ² 2 1P z z z z= − − +  

 

2°) a) Résolution dans ℂ  de l’équation 0122 =+− zz  : 
 

( )2

2 4 2 4 2 0∆ = − − = − = − < , donc l’équation 0122 =+− zz admet 2 solutions 

complexes conjuguées : 
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Conclusion :     Les solutions de l’équation 0122 =+− zz sont ( ) ( )2 2
1  et 1

2 2
i i− +  

 
 
 b) Solutions de l’équation( ) 0=zP . 
 

( ) ( )( )2 20 1 2 1 0 1 0 ou 2 1 0P z z z z z z z= ⇔ − − + = ⇔ − = − + =  

 

Donc :   Les solutions de l’équation ( ) 0=zP sont 1, ( ) ( )2 2
1  et 1

2 2
i i− +  

 


