T S1 DS n° 1 : Suites & Fonctions oct 2018

Ex 1: Récurrence - (*) - 2 pts

Démontrer, par récurrence, la propriété :

n(n+1)(2n+1)
6

PV neN, 1’+2°+3%+ +n’=

Ex 2 : Etude de suites - (**) - 5 pts
On considére la suite (#,) définie par ©,=8 et u,.,, =u,+1

pour n=1

1) Donner les conjectures relatives a cette suite (un) (variations, minorant,
majorant, convergence, limite)

2) Démontrer que V n€IN: I<u, <8

3) Etudier le sens de variation de la suite (u,,)

4) Montrer que (u,) est convergente et calculer sa limite

Ex 3 : Limites de suites - (*) - 4 pts
Calculer la limite (éventuelle) des suites suivantes :

51" 4 1 n
=2|=| —— n= W=
a) u, (2) 3 b) u T+4n c) u o
(n+1)(3—n)

d) un=\/n+1—\/; e) u,=

2n*+1

Ex 4 : Etude de suites - (**) - 5 pts

On consideére la fonction f définiesur [0;1] par f (x)
Lasuite (u,) estdéfinie par w,.=f(u,) et u,=0
1) a) Donner les conjectures relatives a cette suite (u,) (variations, minorant,

majorant, convergence, limite)
b) Etudier le sens de variationde f sur [0,1]

2) a) Montrer que la suite (u,) est croissante
b) Montrer que la suite (un) est bornée
¢) Que peut-on en déduire ?

3) Calculer la limite de la suite (u,)

Ex 5 : Etude de fonctions - (**) - 4 pts

On considére la fonction f définiesur R par f(x)=%x4+x3—3x2

Onnote C, lacourbe représentative de la fonction f

1) a) Donner l'intervalle de dérivabilité de f
b) Calculer la dérivée [ '(x)
¢) Etudier le signede  f'(x)
d) En déduire le tableau de variation de [

2) a) Déterminer I'équation de la tangente (d) a C, aupoint A
d'abscisse —1

b) Construire cette tangente (d) sur le graphique ci-dessous

¢) Compléter le grahique C, avec ses éléments caractéristiques




