Coordonnées du milieu

1) Coordonnées du milieu K du seament [ AB 1]

Dans un repére orthonormé on considere les points A ( Xa ; ya ) et
B(Xs;V¥Ys)-

Le milieu K du segment [ AB ] a pour coordonnées ( Xk ; Yk ) avec :

_ XA +%XB — YA +YB
Xk = —2 et YK —2
Démonstration :
1°' cas: Xpn=Xg OU YA = Vs
v A K B
On suppose que yp = yg et Xg > Xa L S e
1 I |
K est le milieu de [AB] si et seulement si, i
K e [AB] et KA = KB, c’est a dire : ' ! !
Yk = Ya =Yg et t E i i
Xk — Xa = Xg — Xk | ! :
d'ou o ; ;
Xa + Xp Ya + Vs ) ' )
Xk = > ety = Ya=Y¥s= > Xa K Xp

La démonstration est analogue si X, = Xg
2°cas: Xa#Xg et ya#Vs

Soit C le point tel que X¢c = Xg et yc = ya
Le triangle ABC est rectangle en C

Soit la droite parallele a (BC) passant par K
On note M le point d’intersection avec [AC ]

D’apres la réciproque du théoreme des
milieux dans le triangle ABC

M est le milieu de [AC ]

donc d’aprés le 1* cas :

Xa + Xp +

2 X X
On procede de la méme maniéere en
définissant le point L, intersection de la
paralléle a (AC) passant par K ( L est donc
le milieu de [BC] ). On obtient :

Xm = Xk =




Exemples :

1) Dans un repére orthonormé, on consideéere les points A (3 ;5)etB (3 ; —2) soitKle
milieu de [ AB ]

Alors X =Xa=Xg =3 et szyA+yB=5+(—2)=§ (1% Cas)
2 2 2
2)Dans un repere orthonormé on considére les points A (1 ; —-2)etB (4 ; 4) soitKle

milieu de [AB]

Xa + Xp _1+4
2 T2

VatVs _—2+4
2 - 2

Alors xx = =g et yx = =1



