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Devoir surveillé n° 1
Eléments de correction

Exercice 1

1/ a) Zf =R\ {2} et ;=R donc f #¢g
b) f(-5)=(-5+1)2=1et g(—5)=—-5+4=—1donc f #g

T € Yy xeR\{-1}
2/ a)xe'@ng@{g(x)E@f @{m_}rleR*

Ainsi o = R\ {—1}
1
Vxe@fog,fog(x):f(g(m)):f( ! ) ==+

sz eR\{-1}

r+1

r+1
b)

xe.@g {:UE]R <:)3—m2>—1<:)x2§4

xe@f()g{:){g(x)egf 3— a2 € [-1;400]
& -2z <2

Ainsi Dyog = [~2;2]

Vo € Diog, foglz) = f(g(x)) = f(B3—2%)=V3—22+1=V4— 22

Exercice 2

1/ Voir cours

2/ Soit i la fonction définie sur R* par i(z) = —. On a alors g =io f.
xE@f E ;5 x €[-1; 5
T €Yy { < & {x 23
Ainsi 9, = [-1; 3[U |3 ; 5
f est strictement décroissante sur [—1 ; 2] et a valeurs dans [-2 ; —1] et ¢ est
strictement décroissante sur [—2 ; —1]. La fonction g = i o f est donc strictement

croissante sur [—1 ; 2].
En utilisant le méme raisonnement sur les intervalles [2 ; 3] et |3 ; 5], on obtient le
tableau suivant :

|
—
Wl

Exercice 3

Soit k la fonction définie sur R* par :

22 —x—4
k = —-—
(0) = 2=
22 —x—4 22 x4 4
Y Ve #0 k)= ————=""-2 - =%-1-72

2/ La fonction z +— % est strictement décroissante sur |0; +oo[ et —4 < 0. La fonction
h est donc strictement croissante sur |0; +00].
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3/ La fonction affine x — 2z — 1 est strictement croissante sur |0; +oo[ car 2 > 0. k est
donc la somme de deux fonctions strictement croissantes sur |0; +ool, elle est donc
strictement croissante sur |0; 4-o00|.

4 4 4 4
4/ Vo # 0, k(x)+k(—z) = 2m—1—;+2(—x)—1—_—x :Qx—l—E—Qx—l—i-E = —2.

5/ Le milieu I du segment formés par les points de la courbe M (z; k(x)) et M'(—x; k(—x))
a pour coordonnées (0; —2). M et M’ sont donc symétriques par rapport a I. I est
donc centre de symétrie de la courbe représentative de k.

Exercice 4

1/ Les fonctions f et g sont strictement croissantes sur [3; +oco[. La fonction h = f + ¢
est donc strictement croissante sur [3; +o00].

2/ a) On appelle €,, 6%, 6] et €, les courbes représentant les fonctions g, k, [ et m.
e ¢}, est 'image de ¢, par la symétrie par rapport a ’axe des abscisses.
o 6 est image de %, par la translation de vecteur 27"
e % est 'image de 6, par la translation de vecteur —27.

b) On en déduit les tableaux suivants :

xr |—o00 3 —+00 xr |—o0 3 +00

T |—o00 1 +00

m \O/

3/ a) Le tableau de variations de ¢ = go f est :

xr |—o00 3 +00 T | —00 4 +0o0

r |—00 4 +00 r |—00 3 +00

i ™~ 3 — ¥ ™ 4 —
[l []
b) Parmi les fonctions suivantes, laquelle est susceptible de correspondre a f 7

[] z—3z+1 [] xr—»%xQ—S
[] z—7-2 [] z—22-5
c) Parmi les fonctions suivantes, laquelle est susceptible de correspondre a g7

[] z+—2%2-3 [] =z~ (x—3)?

[] z—(z—-3)2+1 [] z—2-8

d) Pour tout réel z, go f(x) =
[ 42?—20x+22; [] 222—-122413;
[] 222 —11; [] 42?322 +64.
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