lére DM n°11 : Trigonométrie - Correction Mars 2020
Ex 1 : niveau (*)
Résoudre les équations suivantes dans |—m, ] :
P . . (T
1) équation sin(x)=73 donc sm(x)-sm(;)
donc x:%+2kn ou x:n—%+2kn
_m
donc ¥=73 ou x:277c donc S= {n 211:}
_ T
2) équation cos(x)zg donc cos(x)—cos(z)
donc :%+2kar ou Y= +2km
_T X,
donc ¥=4 ou *=74 donc §= {4 4}
. . _—1 _ 21
3) équation cos(x)—T donc cos(x)—cos(T)
donc x=23—n+2kn ou x=— T2km
donc x—%m ou x—% donc S= {2—Jt T}
. — - i (=TT
4) équation Sln(X)=71 donc sm(x)—sm(?)
_—x __ -
donc —?+2kn ou —n—?+2kn
X Tn —x . —Sm Tn_—5mn
X=—" = S= K ==
donc 6 ou xX=— donc {6 : ——} car 5 G L[2n]
. : sin (x)
5 = =1 =
5) équation sin(x)=cos(x) donc cos(x) donc tan(x)=1
donc tan(x)ztan(%) donc x=%+kn
donc =7 ou x==3% donc S= {— ﬂ} car lEﬂ[n]
4 4 4 4 4

6) équation

_T
donc x‘?

tan(x)Z\@ donc tan(x):tan(§

3

Ex 2 : niveau (**)

Résoudre les équations suivantes dans

1) équation

donc Xt 4

4 2
T_ZTi2kn x+Z
3 ou 4

sin(x+

+2km

T

3

) donc x:§+kn

ou x=ﬂ donc S={%;ﬂ} car %E

|—m;x] :

donc Sin(x+%): sin

)

w|a

zn—%+2kn

= 5w
X= =42k
donc 12 ou x 3 7

Ed
donc ¥=75, ou x= Skl donc

12

S={Z ;3%

127 12

s T
2) équation cos(2x+%)=g donc COS<2X+§) COS(Z)
donc x:%+2kn ou 2)¢+%:_TTE.|.21”E
—7n
donc ¥~ 24 th oy x= 54 +hkm
donc x:__ﬂ: ou x:—3n x—_7ﬂ: x_17_317
24 24 24 24
—x . 23n —Tn 17¢n
S= “ ; ;
done S=42 %8 " Tog T2 )
3) équation sin(3x—%):% donc Sin(3x—%):sin(%)
1 T _ T
donc 3X~ g—g+2kﬂ ou 3¥—g=m—T+2km
_n, 2kx _n, 2kn
donc x 9 3 ou Xx 3 3
doncx9oux_?0u_90ux30ux
donc S_{ﬁ 7—317 —_SJ'E 1 _—n;n}



Ex 3 : niveau (¥*%) _ 5

4) équation —2cos’(x)+3cos(x)—1=0 onpose X =cos(x)
Résoudre dans |—m, 7] les équations suivantes :

donc on obtient —2X’+3 X —1=0 donc (—2X+1)(X—1)=0

1) équation cos’(x)=1 donc cos(x)=1 ou cos(x)=—1 done —2X41=0 ou X—1=0 donc X=1 ou Xx=1

2
donc S={0;m} 1
donc COS(X)ZE ou cos(x)=1
2) équation 2sin’(x)—1=0 donc sin’(x)=— . _-=
2 donc *=73 ou *T737 ou x=0
. 1 . 1
donc s1n(x):\/: ou sin(x)=—4= _
2 2 donc S={TE:0; %}
3 3
donc sin(x)zg ou sin(x):_T2
5) équation —sin’(x)+2cos(x)+2=0
. . E . — . —_J'[
donc s1n(x)—s1n(4) ou sin(x)=sin 4) on sait que sin’(x)=1-cos’(x)
donc x=%+2kn ou X=n—Z+42kn donc on obtient —(1—cos’(x))+2cos(x)+2=0
_ _ - 2 _ 2_
ou szn+2kn ou xzn—Tn+2th soit cos’(x)+2cos(x)+1=0 donc (cos(x)+1)’=0
donc cos(x)+1=0 donc cos(x)=—1
== _3=n == 3z
donc 4 ou X==,~ ou 4 ou X=7 donc x=n et S={m}
. 3% —q. 3%
dOIlC S_{4)4)4)4} ‘ , ,
6) équation cos’(x)=sin’(x)
S . : _ o on sait que sin’(x)=1-cos’(x)
3) équation 2sin’(x)+5sin(x)—3=0 onpose X =sin(x)
donc on obtient 2 X*+5X —3=0 donc (2X—1)(X+3)=0 donc on obtient cos’(x)=1—cos’(x) soit Cosz(x)Z%
donc 2X-1=0 ou X=—3 domc X==r ou X=-3 _—\2 2
2 donc cos(x)—T ou cos(x)—T
donc sin(x)Zl ou sin(x)=-3
2 _ 3z _—3m r="= ==
T 55 ‘ ‘ donc X== ou x=—— ou 4 Ou 4
donc ¥~ ou X== et —1<sin(x)<1 donc sin(x)#-3

;.57 g=yx.3% . —x —3n
donc S—{6,6} donc {4,4,4, 4 }



Ex 3 : niveau (*** - bis)

Soit f(x)=—2

5) Lesextremade f
" 2+cos(x) avec X€[-2m 2] . / admet un minimum local (et global) en x=—2m,x=0,x=2m
. / admet un maximum local (et global)en x=-m,x=m
1) étude de 1 it¢ d :
) ctudedelapariiede 6) Représentation graphique C,
_ 4 __ 4

s x)_2+c0s(—x)_2+cos(x) /(x)

donc f

est paire sur [—27; 2]
2) étude de la périodicité de [

flx+2m)=— 2 4

2+cos(x+2n)_ 2+cos(x) =/x)

donc [ est 2m— périodique

calcul de la dérivée de [

£(x)= —4x(—sin(x))_ 4sin(x)

(2+cos(x))  (2+cos(x))’

3) calcul des valeurs critiques de

f'(x)=0 donne 4sin(x)=0 donc sin(x)=0

donc

x=0 ou x=m ou x=—m ou Xx=2mT oOu x=—2m

4) lesignede f'(x) dépend directement du signe de sin(x)

d'apres les données du COURS on obtient le tableau de variations de

f
X —2n - 0
signe de [’

+ 0 — 0
L 4
f i3 / \A

2m

+ 0 -
, 4 \
4/3 4/3




