TD n° 1 : Calcul intégral Avril 2021

: Vrai- Faux
1) L'intégrale d'une fonction positive s'exprime en unité de longueur
2) L'intégrale d'une fonction positive est définie a 1'aide d'une aire
3) L’intégrale d’une fonction continue peut étre nulle

b

4) Le résultat de ff (x)dx dépendde x

b
5) Si =0 etsi a<b ,alors ff(x)dx peut étre négatif

6) Une fonction [ peut admettre au moins 4 primitives F

Ex 2 : Calculs d’aires sous la courbe
Dans chacun des cas, vérifier que la fonction f
calculer son intégrale sur [a; b]

1) f(x)=3x-1 sur [2;5]
2)  flx)=|x=3| sur [1,4]
3)  f(x)=x(6—x) sur [0;6]
4)  f(x)=x’-3x+6 [—2;2]

est positive sur [a; b] , puis

sur

Ex 3 : Avec une fonction affine par morceaux

Soit f la fonction définie sur l'intervalle [—2;4] par:

2 si —2<x<0
x+2 si 0<x<2
—1,5x+7 si 2<x<4

f(x)=

1) Tracer la courbe représentative de f  dans un repére orthonormal
2) Vérifier que cette fonction est continue et positive sur [~ 2; 4]
3) Calculer I’aire « sous la courbe » de [ sur [—2;4]

Ex 4 : Avec un demi-cercle
Soit f lafonction définiesur [-1;1] par f(x)=V1—x2

1) Représenter sur la calculatrice, la courbe représentative C; de f dans

un repere orthonormal.

2) Montrer que C; estun demi-cercle dont on donnera le centre et le rayon
1

3) Déterminer la valeur de f f(x)dx
-1

Ex 5 : Calculs d’aires avec GEOGEBRA
On donne le graphique ci-dessous

- Objets libres
= (2, 0) A
2 f(x) =x 2 v
—-— 3 1 ]
2 g(x) =37 B
1 3 | 0
2 h(x) = i -I-‘1 . B
+ Objets dépendants il
L—
0
0 Vi | 2 '3 L4 D

1) Associer chaque fonction avec sa représentation graphique et déterminer

les coordonnées des points A , B et C .
2
2) En calculant ff( dx et fh dx déterminer l'aire A,
3) En calculant fh Jdx et f g(x)dx déterminer l'aire A,

4) En déduire ’aire du triangle ABC
Ex 6 : Aire d’une portion de disque
Soit f la fonction définie sur [0;1]
donnée ci-contre (en gras)

dont la représentationgraphique est

1
1) Déterminer ff(x)dx
0

avec une méthode l_[
géométrique

2) Déterminer I’expression f
algébrique de f [on
pourra décomposer [  par r 1
morceaux | iy o

1
3) Déterminer ff (x)dx
0

avec une méthode
analytique



