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Ex 1 : Suite en mode explicite — 2 pts
Soit la suite (u,,) définie par u,,Z(n—4)2+3 ou ne€lN
n 0 1 2 3 4 5 6 7 8
u, 19 12 7 4 3 4 7 12 19
Conjectures :
d (u,,) est croissante pour n geslant 4
. (u,) est minorée par 3 et non majorée
«  (u,) estdivergente vers +oo
Sens de variation :
=1, =((n+1-4)+3)=((n—4)+3)
=(n—3) +3—(n—4)-3
=n"—6n+9—n"+8n—16
=2n—7
on cherche les valeursde n tellesque 2n—7>0 donc n>3,5
doncsi n=>4 alors u,,,—u,>0
donc la suite (un) est croissante pour n=4
Ex 2 : Suite en mode explicite — 2 pts
Soit la suite (un) définie par u,= Znn_+21 ou n=3
n 3 4 5 6 7 8 9 10 11
u, 7 4,5 3,66 | 3,25 3 2,83 | 2,71 | 2,62 | 2,55
Conjectures :

(u,) estdécroissante pour 7n>3
. (u,) est minorée par 2 et majorée par 7
. (u,) est convergente vers 2

n

Sens de variation :
2(n+1)+1 2n+l
u=(Aorlel) 2nel,
(n+1)-2 n—2

u

n+l

_2n+3 2n+l

T n—1 n=2

_(2n+3)(n=2)—(n=1)(2n+1)
(n—1)(n-2)

:2n2+3n—4n—6—2n2+2n—n+1
(n—l)(n—Z)

__ -5
(n—1)(n-2)

or —5<0 et (n—1)(n—2)>0 car n>3 donc u,, —u,<0

Ainsi la suite (un) est décroissante pour n=3

Ex 3 : Suite en mode récurrente — 3 pts

. . . 1
Soit la suite (u,) définie par u,,+1=§u,,+2 , u)=1 ou nelN

n 0 1 2 3 4 5 6 7

u, 1 2,5 3,25 | 3,62 | 3,81 39 | 3,95 | 3,97

3,98

Conjectures :
. (u,) est croissante pour n geslant 0
«  (u,) estminorée par 1 et majorée par 4
«  (u,) estconvergente vers 4

Sens de variation :
un+1 _un:(OJS un+2)_un:_0a5 Mn+2

onpose f(x)=—0,5x+2 pour x€R
racine de [ —0,5x+2=0 donne x=4

tableau de signes de [

fx) +




Or u,=1€]-;4] donc u,,—u,>0

donc (u,) est croissante pour n=0

Ex 4 : Suite en mode récurrente — 3 pts

-1
Soit la suite (un) définie par U, = ) Jup=1 ou neN
n 0 1 2 3 4 5 6 8
u, 1 -0,33 | -0,5 | -0,71 | -0,77 | -0,81 | -0,84 | -0,86 | -0,88
Conjectures :
. (u,) estdécroissante pour n=0
. (u,) estminorée par —1 et majorée par 1
. (u,) estconvergente vers —1
Sens de variation :
—1 _l_uzz(un+2) _ui_zun_l
Z’ln+l_un:( >_un: =
u,+2 u,+2 u,+2
onpose f(x)=—x’—x—1 avec x€R
racine de [ xo=—1 car A=0
tableau de signes de [
X —00 —1 + 00
fIx] - 0 -
Or u,=1€[—1;+o[ donc u,, —u,<0
donc (u,) est décroissante pour n=0
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Ex1:(*)-
a) u,=2+3n ; u,,,—u,=(2+3(n+1))—(2+3n)=2+3n+3-2-3n=3
donc (u,) estarithmétique avec r=3 et u,=2

b) Mn+1:2+un;1/l0:1 ) un+l_un:2+un_un:2

donc (u,) estarithmétique avec r=2 et u,=1

c) un=3n2+1=0,5+1,5n :

u,,, —u,=(0,5+1,5(n+1))—(0,5+1,52)=0,5+1,5n+1,5-0,5—1,52=1,5
donc (u,) estarithmétique avec r=1,5 et u,=0,5

" n+1 n+l

d) un:lx(é) : Uy _0,5%(0,75) n _(0,75) n
2 \4 u,  0,5%(0,75)" ~ (0,75)

donc (u,) estgéométrique avec ¢=0,75 et u,=0,5

n+ un+ (5)n+2 n+2—n—1
e) u,=5"" ; = =(5 =5
) un un (5)n+1 ( )
donc (u,) estgéométrique avec ¢=5 et u,=5

=(0,75)""""=0,75

) u,=2"+2n ; wuy=1,u,=4,u,=8 donc wu,—u #u,—u, et

donc (u,) n'estniarithmétique ni géométrique

g) Su,,,—2u,=1;u=-1 ; u,,=04u,+0,2 donc u,=-0,2,u,=0,12

u, u,
donc u,—u,#u,—u, et —F—
u, u
donc (u,) n'estniarithmétique ni géométrique

— 2 . —0 1 =0 1) =D 1 —F g —
h)y u,=n"—n ; u,=0 ;u,=0 ;u,=2 ;u,=6 ;u,=12
U, U
donc w,—u,#u,—u, et —F—
Uy U,
donc (u,) n'estni arithmétique ni géométrique

Ex 2 : (*) - Calculer les sommes :



1.1 1 1
+ +-...

S, =Sttt 0y (u,) estune suite géométrique de ler terme
u,=0,5 etderaison ¢=0,5 donc u,=0,5x(0,5)" oncherche n tel
13

que un=$ ontrouve n=12 donc §,=0,5 X%EO,%%R
S,=4+7+10+--+172 ; (u,) estune suite arithmétique de ler terme
u,=4 etderaison r=3 donc wu,=4+3n or 172=4+3X56

donc 8,=3*172 575016
S3=l—l+L+---—L ; (u,) estune suite géométrique de ler terme

3 9 27 6561 §

n

u0=§ et de raison q=%1 donc unZ%X(_Tl) on cherche n tel

(2L

que u =——— ontrouve n=7 donc S,=4x—— > ~0249962
6561 3 —1
=5
_ <. 17 .19 . . »
S4—5+?+?+7+~--+63 ; (u,) estune suite arithmétique de ler terme
— . _2 .2 .2
u,=5 etde raison r=3 donc un—5+§n or 63—5+§><87
donc  S,=%9388=2992
S5:%+%+%+%+~--+16\/§ ; (u,) estune suite géométrique de ler

terme uOZ% et de raison q:xﬁ donc unZéX(ﬁ)n on cherche n

tel que un:16\/§ ontrouve n=15 donc
16
Sszlxil_(ﬁ)

~76,953057 Ex4:(**)-Soit (u, ) la suite définie par

o) n
=2X| =
un (3)

1) Dresser la table de valeurs et émettre des conjectures

n (01 |2 |3 |4 5 |6

u, 2/1,3 10,8 |0,5 [0,4/0,2 |0,1
3 18 |9 6 |7

Conjectures :
- (u,,) est minorée par 0 et majorée par 2

u,) estgéométrique

(u,)
- (un) est convergente vers 0
(u,)

u est décroissante

n

2) Démontrer que (u,) estune suite géométrique

2n+1 2n+]
2X (= =
un+1: (3) :(3) :(%)lﬂl—n:g
u, 2." 2." 3 3
2X (= =
e

donc (u,) estgéométrique de ler terme u,=2 et de raison q=%

3) Etudier le sens de variation de la suite (u,)
wp—,=(2x(2) ) =(2x(2) )=2x((2) x(2) —(2)'x1)
AR 3 3 3 3

o2V (2 e (2 (2l (22 (2
—2><(3) ><(3 1)—2><(3) X( 3 )=( )><(3)

or _TZ<O et (§)>0 donc u,,,—u,<0 donc (u,) est

décroissante
4) Calculer la limite de la suite ()

n

0<§<1 donc 11m(§) =0 dou lim(u,)=0

5) Onpose S, =uytu,+u,+-+u,



2
1_ n+l 1_(5)
a) S, =uyX 4 —px—2
l—¢g 1_2

=ox(1-(2)")

n+1

b) 0<§<1 done lim(%) =0 dob 1im (5,)=6x(1-0)=6

Ex 6 : (**) - Soit la suite (u,) définie par u,, =0,5u,+2,5 et u,=1

n

1) a) Dresser la table de valeurs et émettre des conjectures

n |0/12|13 |4 |5 |6

1131414,5 4,7 4,8 49
5 |8 |4

u

n

Conjectures :
- (un) est minorée par 1 et majorée par 5

- (un) est convergente vers 5

- (un) est croissante

b)  wu,—u,#u,—u, donc (u,) n'estpas arithmétique
u, u, g
—#— donc (un) n'est pas géométrique
u, u,
2) Onposelasuite (v,) définiepar v, =u,—5
a) Montrons que la suite (v,) est géométrique
Viel Uy =5 0,5u,+2,5-5 0,5u,—2,5 0,5(u,—5)
- - u,—5 - ou,—5

n

= =0,5
v u,—5 u,—5

n

donc (v,) est géométrique de ler terme v,=—4 et de raison
q=0,5

b)  v,=v,Xq"=—4x(0,5)" donc u,—5=—4x(0,5)"
donc u,=5—-4x%(0,5)"

¢) Etudier le sens de variation de la suite  (u,)

e —u,=(5—4%(0,5)"")—(5-4x(0,5)")=—4x(0,5)""+4%(0,5)"

U, —u,=4x(—(0,5)"x0,5+(0,5)")=4x(0,5)"x(=0,5+1)=2%(0,5)"
or 2>0 et (0,5)">0 donc u,, —u,>0 donc (u,) est
croissante

d) Déterminer la limite de la suite ()
0<0,5<1 donc 1im(0,5)'=0 dou lim(u,)=5-4x0=0



