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Géométrie vectorielle du plan (Rappels) 
Niveau : Tronc Commun Scientifique 

 

I. Vecteurs du plan  

1.Définitions : 

- Deux points 𝐴 𝑒𝑡 𝐵 de l’espace définis le vecteur 𝐴�⃗� caractérisé par : 

- Sa direction : la droite (𝐴𝐵) 

- Son sens de 𝐴 𝑣𝑒𝑟𝑠 𝐵 

- et sa norme : la distance 𝐴𝐵 

- Le vecteur nul est 0⃗ = 𝐴�⃗� pour tout point 𝐴 de l’espace. 

- Le vecteur 𝐵�⃗� est appelé vecteur opposé au vecteur 𝐴�⃗� , et on écrit :  

𝐴�⃗� = −𝐵�⃗� 

2. Propriété : 

Etant donnés un point 𝐴 et un vecteur𝑢, il existe un unique point 𝐵 tel 

que : 𝑢 = 𝐴�⃗� 

3. Egalité de 2 vecteurs 

Propriété : 

Deux vecteurs 𝐴�⃗� et 𝐶�⃗� sont égaux si et seulement si le quadrilatère 

ABDC est un parallélogramme, éventuellement aplati.  
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Remarque : 

𝐴�⃗� = 𝐶�⃗� signifie que la point D est l’image du point C par la 

translation de vecteur 𝐴�⃗�. 

II. Somme de deux vecteurs dans l’espace : 

Définition et propriété : 

La somme de deux vecteurs 𝑢, �⃗�  est définie par : 

- Si 𝑢 = 𝐴�⃗� et �⃗� = 𝐴𝐶  alors 𝑢 + �⃗� = 𝐴�⃗� tel que le quadrilatère 

𝐴𝐵𝐷𝐶 soit un parallélogramme. 

 

- Si 𝑢 = 𝐴�⃗� et �⃗� = 𝐵�⃗� alors 𝐴�⃗� + 𝐵�⃗� = 𝐴𝐶 : relation de Chasles  

 

Exercice d’application : 

On considère dans le plan 4 points 𝐴, 𝐵, 𝐶 𝑒𝑡 𝐷. Montrer que : 

𝐴�⃗� + 𝐵�⃗� = 𝐴𝐶 + 𝐵𝐷 
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III. Produit d’un vecteur par un réel 

1. Définition : 

Le produit d’un vecteur 𝑢 par un réel 𝑘 est un vecteur noté 𝑘 𝑢 

dont les caractéristiques sont les suivantes : 

 Si 𝑘 = 0, alors 𝑘 𝑢 = 0⃗, c.à.d. : 0 𝑢 = 0⃗ 

 𝑘 𝑢 a la même direction que 𝑢, 

 𝑘 𝑢 a le même sens que 𝑢 si 𝑘 > 0, ou le sens contraire 

que 𝑢 si 𝑘 < 0 

 La norme de 𝑘 𝑢  est : ‖𝑘 𝑢‖ = |𝑘|. ‖𝑢‖ 

 

Exercice d’application : 

Construire un triangle 𝐴𝐵𝐶, puis construire les points 𝐼 , 𝐽 𝑒𝑡 𝐾 tels que : 

𝐴�⃗� =
5

2
𝐴�⃗� , 𝐵𝐽 = −

1

2
𝐵�⃗� 𝑒𝑡 𝐶𝐾 =

3

4
𝐶�⃗� 

 

  2. Règles de calcul : 

Etant donnés 2 vecteurs 𝑢, �⃗�  et 2 réels 𝑘, 𝑘’, on a : 

 𝑘 𝑢 = 0⃗ ⟺  𝑘 = 0 𝑜𝑢 𝑢 = 0⃗  

 𝑘(𝑘 𝑢) = (𝑘𝑘 ) 𝑢 

 (𝑘 + 𝑘 )𝑢 = 𝑘 𝑢 + 𝑘′ 𝑢 

 𝑘( 𝑢 + �⃗�) = 𝑘 𝑢 + 𝑘 �⃗� 

Exercice d’application : 

Simplifier le vecteur : 

�⃗� =
1

2
(−4𝑢 + 3�⃗�) −

1

4
(2𝑢 − �⃗�) 
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VI. Colinéarité de 2 vecteurs : 

1. Définition :  

Deux vecteurs non nuls sont colinéaires 𝑢, �⃗�  signifie qu’ils ont la 

même direction c’est à dire :  ∃𝑘 ∈ ℝ: 𝑢 =  𝑘�⃗� 𝑜𝑢 �⃗� =  𝑘𝑢 

 

2. Alignement de 3 points 

Propriété :  

Les points 𝐴, 𝐵 𝑒𝑡 𝐶 sont alignés si et seulement si les vecteurs 

𝐴�⃗� 𝑒𝑡 𝐴𝐶 sont colinéaires. 

 

Exercice d’application : 

Soit ABC un triangle et les points 𝐸 𝑒𝑡 𝐹 tels que : 

𝐴�⃗� = 𝐴�⃗� − 𝐴𝐶 et  𝐴�⃗� = − 𝐴�⃗� + 𝐴𝐶  

Trouver le nombre réel 𝑘 tel que 𝐴�⃗� = 𝑘𝐴�⃗�, en déduire que les 
points 𝐴, 𝐸 𝑒𝑡 𝐹 sont alignés. 

 

3. Parallélisme : 

Propriété :  

On considère 4 points distincts 𝐴, 𝐵, 𝐶 𝑒𝑡 𝐷. 

Les droites (AB) et (CD) sont parallèles si et seulement si les 

vecteurs 𝐴�⃗� 𝑒𝑡 𝐶�⃗� sont colinéaires. 
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Exercice d’application : 

On considère un parallélogramme 𝐴𝐵𝐶𝐷 et les points 𝑀 𝑒𝑡 𝑁 tels que : 

𝐵�⃗� = 𝐵�⃗� et  𝐶𝑁 = 𝐶�⃗� 

1) Montrer que : 𝐵�⃗� = 𝐵�⃗�.  

2) Calculer 𝑀𝑁 en fonction de 𝐴𝐶, en déduire que les droites 

(𝑀𝑁) 𝑒𝑡 (𝐴𝐶) sont parallèles. 

 

4. Milieu d’un segment : 

a. Propriété : 

On considère 3 points distincts 𝐴, 𝐵 𝑒𝑡 𝐼. 

Le point I est le milieu du segment [AB] si et seulement si l'une des 

propriétés suivantes est vraie : 

 𝐴�⃗� = 𝐼�⃗� 

 𝐼�⃗� + 𝐼�⃗� = 0⃗ 

 𝐴�⃗� = 𝐴�⃗� 

Exercice d’application : 

Soit 𝑀𝑁𝑃 un triangle.  

1) Construire les points 𝐸 𝑒𝑡 𝐹 tels que : 

𝑀�⃗� = 𝑀�⃗� + 𝑀�⃗� 𝑒𝑡 𝑁�⃗� = 𝑁�⃗� + 𝑁�⃗� 

2) Prouver que : 𝐸𝑃 = 𝑃𝐹 . Que peut-on déduire ? 
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b. Propriété caractéristique du milieu d’un segment : 

Le point 𝐼 est le milieu du segment [AB] si et seulement si pour tout 

point 𝑀 du plan on a : 

𝑀𝐴 + 𝑀�⃗� = 2𝑀𝐼 

 

 

Exercice d’application : 

Soit 𝐴𝐵𝐶𝐷 un quadrilatère. 

Quel est l’ensemble des points 𝑀 du plan tels que le vecteur 𝑀𝐴 +

𝑀�⃗� soit colinéaire à 𝐵𝐷 ? 

 


