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Exercice 1 : (3 pts)

Soit F la fonction numérique définie sur R par : F(x) = 2arc tan(x —vV1+ xz)

. : 1
1) Montrer que F est une primitive de la fonction x - e

2) En déduire F(x) en fonction de arctanx pour tout x € R

Exercice 2 : (5 pts)

On considere la fonction numérique f définie sur R par :

1 .
f =gy et
fX)=1+xVvx—1 six=>1
1) Montrer que f admet des fonctions primitives définies sur R.
2) Trouver toutes les primitives F de f sur R.

3) En déduire la primitive G de f qui s’annule au point 2 — V3

Probléme : (12 pts)

Soit la fonction numérique f définie sur R* par: f:x — arctan Vx—3ix+1

et Cr sa courbe représentative dans un repere orthonorme.

1

1-a) Montrer que f est dérivable sur R™* et vérifier que : Vx > 0: f'(x) = -
3(1+43%")

X
3(1+3ex?)

c) En déduire que f est dérivable a droite en 0 et calculer f,;(0) puis écrire I’équation de la

b) Démontrer que : Vx > 0,3c, € 10, x[: f(x) — f(0) = —

demi-tangente a la courbe Cr au point d’abscisse 0.

2) Etudier la branche infinie de Cf au voisinage de +oo et tracer Cf dans un repere orthonormé.
3) Montrer que I'équation f(x) = x admet une unique solution a , puis vérifier que a € 10; 1|
4) Soit (uy,) la suite réelle définiepar: 0 <uy <letvVn € N:u,,1 = f(u,)

a) Montrerque:Vn e N:0<u, <1

b) Vérifier que :Vx € 10; 1[: |f'(x)| < %

. 1n\"
c) Démontrerque: Vn €N : |u, —a| < (5) |l — u,
En déduire que (u,) converge vers a

e) Démontrer que la suite (S,,) définie par :

n

1
vn € N: S, =—Zuk
"=

converge également, et que sa limite est a.



