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Exercice 1 :
On pose pour toutz € C:
f(z)=2z3—@B+1i)z?—(2+5i)z+ 8 + 14i
1)Montrer que le polynébme f(z) admet un zéro réel a
2) Déterminer les nombres complexes b et c tels que :
VZzEC: f(z)=(z—a)(z®> + bz +0)

3) Déterminer les racines carrées complexes du nombre complexe 16 +
30i

4) En déduire les solutions de I'équation f(z) = 0

Dans tout ce qui suit le plan complexe est muni d’un repere orthonormal
direct (0,1, V)

Exercice 2: On considére I'équation :
2T
(E):zeC;(1—-2)°%=j,0uj=¢e'3
1) Montrer que les racines cubiques de J sont :

L2TC LATT .81

A 1— —1
Uy=e 9,uy=e 9 etu,=e o

2) En déduire que les solutions de I'équation (E) sont :

7T .57 . TT
. T il . 2T —2= . 41T L
Zy = 2sin (;) e'1s, z; = 2sin (?) e '1s et z, = 2sin (?) e'ts

3) Vérifier que arg = 0 [2m] et interpréter ce résultat.

ZoZ1
222
4) Soient A,B,C les points d’affixes respectives z,, z; et z, dans le plan
complexe.
- iz . : s
Vérifier que :% = e'3, en déduire la nature du triangleABC, en déduire
1740

que C est I'image de B par une rotation dont on déterminera le centre et |a
mesure d’angle.
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Exercice 3 :

On considére la transformation plane f définie par son expression

complexe suivante :
, (3 N V3
z' = 2t i)z

. 3, V3., .
1.a) Ecrire le nombre " + -, Lsous une forme exponentielle.

b) En déduire la nature de f en précisant ses éléments
caractéristiques.

On considere dans la suite le point A, d’affixe z; = 6 et on pose :

Vn €N : Apyq = f(4n)

n

> .NTT
2) Prouverque:Vn € N: z,, = 6.;—7218[? ou z, est I'affixe du point 4,,.

3) Montrer que le point Ay, est situé sur la demi-droite [0, 1)

4) Montrer que 221771 — e déduire la nature du triangle 04, A1
Zn+1 V3
5) Calculer lim 0OA,
n—-+oo

6) On posed,, = A, A;4+1
a) Vérifierque d, = 3

b) Montrer que Vn € N:d,,,; = \/Z—gdn

c)Calculer d,, en fonction de n pour toutn € N

d) Calculer en fonction de n la longueur 1, de la ligne polygonale

L, = ApAq ... A,_1 A, pour tout n € N*, puis calculer lirP L,
n—->+o0o

e) Expliquer comment tracer la ligne polygonale L,, a partir de A, sans
utiliser les z,, pour tout n € N*, puis tracer la ligne Lqg dans le repére
0,4, %)



